Nazwisko i Imie Indeks

Ekonomia Matematyczna 11.06.2012 T

Zadanie 1 Dane jest nastepujace réwnanie rézniczkowe:
23 4 5% + Ti + 3z = 6 cos(t) — 2sin(t). (1)

(a) [5 p] Poda¢ rzeczywiste rozwiazanie ogélne.

(b) [1 p] Podaé rzeczywiste rozwiazanie szczegélny dla warunku poczatkowego z(0) = 3, £(0) = —3, £(0) = 9.

Zadanie 2 Preferencje konsumenta sa opisane funkcja uzytecznosci postaci
1/4 3/4
u(z) = 9:1/ 1’2/ . (2)
Ceny dobr wynosza odpowiednio p; > 0, ¢ = 1, 2, a konsument dysponuje bogactwem w. Dodatkowo wiemy,
ze cena dobra drugiego jest trzy razy wieksza niz cena dobra pierwszego.

(@) [6 p] Znalez¢ funkcje popytu konsumenta. Prosze sprawdzi¢ warunki dostateczne istnienia maksimum.

(b) [1 p] Ile dobra drugiego w stosunku do dobra pierwszego kupuje konsument w réwnowadze?

Zadanie 3 Dany jest nastepujacy uktad réwnan rézniczkowych

ey 3
§=(r—3)°+y*—4
(a) [2 p] Znalez¢ wszystkie réwnowagi.

(b) [4 p] Zbada¢ stabilno$¢ réwnowag.

Zadanie 4 Dany jest ukfad réwnan rézniczkowych postaci

T1 = 2T + 29 — T3
./,-CQ = T2 (4)

T3 = x1 + T2
(a) [6 p] Poda¢ rozwiazanie ogdlne.

Zadanie 5* Niech dana bedzie funkcja z(¢) klasy C' spetniajaca warunek poczatkowy z(0) = z¢ € R oraz
réwnanie rézniczkowe postaci
= (1+¢€")t. 5)

(a) [6 p] Pokazag, ze tg = 0 jest minimum globalnym funkgji z(t). Odpowiedz doktadnie uzasadnié.



